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izLrkouk  

जगद्गरुु स्वामी श्री भारती कृष्ण तीथथ महाराज जी के द्वारा वैसिक गसणत के 16 ितू्र व 13 उपितू्र बतलाये गए हैं, सजनके 

माध्यम ि ेअत्यंत िरल व मौसिक रूप िे गसणत के कसठन प्रश्नों को भी िीघ्रासतिीघ्र हल सकया जा िकता ह ै। गसणत की 

सवसभन्न िािाओ ंपर ये ितू्र लाग ूहोत ेहैं; यथा अकंगसणत, बीजगसणत, रेिा गसणत – िमतल तथा गोलीय सत्रकोणसमसत – 

िमतल एव ंघन ज्यासमतीय और वैशे्लसिक । िकंव, ज्योसतसवथज्ञान, िमाकल तथा अवकल-कलन इत्यासि में भी ये ितू्र 

उपयोगी हैं । वस्ततुः िदु्ध तथा प्रयकु्त गसणत में ऐिा कोई भाग नहीं ह,ै सजिमें इनका अनपु्रयोग न हो । इन्हीं ितू्रों में िे एक 

ितू्र ह ै‘िनू्यं िाम्यिमचु्चये’ । इि ितू्र के माध्यम ि ेबीजगसणत (Algebra) के कुछ सवििे िमीकरणों (Equation) को 

बड़ी ही आिानी िे हल सकया जा िकता ह ै।  

 

‘शून्धयं साम्यसमुच्चये’ सूत्र का अर्थ 

सूत्र का अर्थ = िमचु्चय िमान होने पर िनू्य होता ह।ै अथाथत ्जब सकिी िमीकरण (Equation) में िमचु्चय एक िमान 

ह,ै तो उि िमचु्चय का मान िनू्य होता ह|ै (If the Samucchya is same then it is zero.) 

इि ितू्र के 6 अनपु्रयोग हैं, सजनके बारे में आग े बताया जायेगा। इि ितू्र के माध्यम िे हम बीजगसणत के िामान्य 

िमीकरणों को आिानी िे हल कर िकत ेहैं। िवथप्रथम यहााँ यह जानना आवश्यक ह ैसक बीजगसणत सकि ेकहत ेहैं ?  

बीजगसणत को अगं्रजेी भािा में 'Algebra' कहा जाता ह ै| इिे एक उिाहरण के माध्यम ि ेिमझते हैं - जब हम कहत ेहैं 

सक अिोक न े4 आम ख़रीि ेतो यह सनसित हो जाता ह ैसक आमों की िंख्या न तो 4 ि ेकम ह ैन असिक। इि प्रकार 

िंख्या 4 िे हम एक पररसमत िंख्या का बोि करत ेहैं। परन्त ुजब हम कहत ेह ैसक अिोक ने कुछ आम िरीि ेतो हमें सकिी 

सनसित िंख्या का बोि नहीं होता । गसणत में इिे इि प्रकार कहा जाता ह ै– अिोक न ेx आम िरीि े| यहााँ कुछ के स्थान 

पर x आसि सकिी सचह्न का प्रयोग सकया जाता ह ै। इि स्थान पर x एक ऐिी िंख्या ह,ै सजिका मान (value) हमें ज्ञात 

नहीं ह।ै इि ेहम अज्ञात िंख्या अथवा चर िंख्या (variable) कहत ेहैं। सजनका मान हमें ज्ञात होता ह ैउन्हें अचर िंख्या 

(Constant Number) कहत ेहैं यथा – 3, 8, 10, 27 आसि | अज्ञात अथवा चर िंख्याओ ंके सलए x, y, z अथवा a, 

b, c, d, p, q आसि अथवा सकिी भी अन्य िंकेत सचह्न का प्रयोग सकया जा `िकता ह।ै िंकेत के रूप में प्रयकु्त इन अिरों 

या सचह्नों का ही ििूरा नाम बीज ह ै। इन बीजों की िहायता िे जब मलूभतू िंसियाएाँ की जाती हैं, तो गसणत की इि िािा 

को बीजगसणत कहा जाता ह ै। 

यहााँ यह भी जानना आवश्यक ह ैसक िमीकरण सकि ेकहत ेहैं ? एक िमीकरण चर पर एक प्रसतबन्ि होता ह ै| प्रसतबन्ि यह 

ह ैसक िोनों व्यंजकों के मान बराबर होने चासहए | इन िोनों व्यंजकों में ि ेकम िे कम एक में चर अवश्य होना चासहए | यथा 
–(i) 3x + 5 = 60, (ii) 10y - 20 = 80, (iii) 4x + 5 = 6x - 25  

चर रासि का मान ज्ञात करना ही िमीकरण का हल होता ह ैयथा –  
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 3x + 5 = 60 इि िमीकरण में चर रासि (x) का मान ज्ञात करें 

 यहााँ िो व्यंजक ह ै(i) 3x + 5 व (ii) 60 तथा िोनों के बीच में बराबर 

का सचह्न लगा हुआ ह ैअथाथत ्िोनों व्यंजकों के मान बराबर हैं 

 इन िोनों व्यंजकों में ि ेएक व्यंजक में चर रासि (x) उपलब्ि ह,ै सजिका 

मान हमें ज्ञात करना ह ै|  

 3x + 5 = 60 

 3x = 60 – 5 

 3x = 55 

 x = 55/3 

 इि िमीकरण में चर रासि का मान ह ैx = 55/3 

 

इिे अब एक अन्य उिाहरण ि ेिमझते हैं -  

 10y - 20 = 80 इि िमीकरण में चर रासि (y) का मान ज्ञात करें 

 यहााँ िो व्यंजक ह ै (i) 10y - 20 व (ii) 80 तथा िोनों के बीच में 

बराबर का सचह्न लगा हुआ ह ैअथाथत ्िोनों व्यंजकों के मान बराबर हैं 

 इन िोनों व्यंजकों में ि ेएक व्यंजक में चर रासि (y) उपलब्ि ह,ै सजिका 

मान हमें ज्ञात करना ह ै|  

 10y - 20 = 80  

 10y = 80 + 20 

 10y = 100 

 y = 100/10 

 y = 10 

 इि िमीकरण में चर रासि का मान ह ैy = 10  

 

इिे अब एक अन्य उिाहरण ि ेिमझते हैं -  

 4x + 5 = 6x - 25 इि िमीकरण में चर रासि (x) का मान ज्ञात 

करें 

 यहााँ िो व्यंजक ह ै(i) 4x + 5 व (ii) 6x - 25 तथा िोनों के बीच में 

बराबर का सचह्न लगा हुआ ह ैअथाथत ्िोनों व्यंजकों के मान बराबर हैं 

 इन िोनों व्यंजकों में चर रासि (x) उपलब्ि ह,ै सजिका मान हमें ज्ञात 

करना ह ै|  

 4x + 5 = 6x - 25  

 5 + 25 = 6x - 4x  

 30 = 2x 

 30/2 = x 

 15 = x 

 इि िमीकरण में चर रासि का मान ह ैx = 15  

 

सवथतनष्ठ खण्ड (Common Factor) तवतध  

यसि सकिी िमीकरण (Equation) के प्रत्येक पि में चर पि िवथसनष्ठ िण्ड 

(Common Factor) हो, तो उि िवथसनष्ठ िण्ड का मान िनू्य (0) होता 

ह ै | (If the common factor is same then the factor is 

zero) आइय ेइिे एक उिाहरण के माध्यम िे िमझत ेहैं –  

 हमारे पाि एक िमीकरण ह ै- 7x + 3x = 4x + 5x 

 यहााँ हमें x (चर पि) का मान (value) ज्ञात करना ह ै| 

 यहााँ हम िनू्यं िाम्यिमचु्चये ितू्र का प्रयोग कर के इि ेबड़ी ही िरलता िे 

हल कर िकत ेहैं | 

  ितू्र कहता ह ैसक िमचु्चय िमान होने पर िनू्य होता ह।ै अथाथत ्जब सकिी 

िमीकरण (Equation) में िमचु्चय एक िमान ह,ै तो उि िमचु्चय का 

मान िनू्य होता ह ै | (If the Samucchya is same then it 

is zero.) 

 7x + 3x = 4x + 5x इि िमीकरण के बाएाँ पि (7x + 3x) िो 

पि हैं, व िाएाँ पि (4x + 5x) में भी िो पि हैं, अतः इि िमीकरण में 

कुल में चार पि हैं –  

1. 7x 

2. 3x 

3. 4x 

4. 5x 

 इन चारों पिों में x एक चर पि ह,ै यहााँ इि x को िवथसनष्ठ िण्ड अथवा 

Common Factor कहा जाता ह,ै क्योंसक यह िभी पिों में िमान 

रूप िे पाया जा रहा ह ै| 

 इि अनपु्रयोग में यह बतलाया गया ह ैसक यसि सकिी िमीकरण के प्रत्येक 

पि में चर िवथसनष्ठ िण्ड अथवा Common Factor हो, जो िभी 

पिों में िमान रूप िे पाया जाता ह,ै तो उि िवथसनष्ठ िण्ड का मान िनू्य 

(0) होता ह ै| 

 7x + 3x = 4x + 5x में x एक िवथसनष्ठ िण्ड अथवा 

Common Factor ह,ै अतः 7x + 3x = 4x + 5x इि 

िमीकरण में x का मान िनू्य ह,ै x = 0. 

 

 
 

आइये इिे अब एक अन्य उिाहरण के माध्यम ि ेिमझते हैं –  

 हमारे पाि एक िमीकरण ह ै– 5(x+1) = 3(x+1) 

 यहााँ हमें x (चर पि) का मान (value) ज्ञात करना ह ै| 

 यहााँ हम िनू्यं िाम्यिमचु्चये ितू्र का प्रयोग कर के इिे बड़ी ही िरलता िे 

हल कर िकत ेहैं | 

  ितू्र कहता ह ैसक िमचु्चय िमान होने पर िनू्य होता ह।ै अथाथत ्जब सकिी 

िमीकरण (Equation) में िमचु्चय एक िमान ह,ै तो उि िमचु्चय का 
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मान िनू्य होता ह ै | (If the Samucchya is same then it 

is zero.) 

 5(x+1) = 3(x+1) इि िमीकरण के बाएाँ व िाएाँ िोनों पिों में 

(x+1) िमान रूप िे पाया जा रहा ह ै| 

  5(x+1) = 3(x+1) इि िमीकरण में (x+1) को िवथसनष्ठ िण्ड 

अथवा Common Factor कहा जाता ह,ै क्योंसक यह बाएाँ व िायें 

िोनों पिों में िमान रूप िे पाया जा रहा ह ै| 

 इि अनपु्रयोग में यह बतलाया गया ह ैसक यसि सकिी िमीकरण के प्रत्येक 

पि में चर िवथसनष्ठ िण्ड अथवा Common Factor हो, जो िभी 

पिों में िमान रूप िे पाया जाता ह,ै तो उि िवथसनष्ठ िण्ड का मान िनू्य 

(0) होता ह ै| 

 5(x+1) = 3(x+1) इि िमीकरण में 

  (x+1) एक िवथसनष्ठ िण्ड अथवा Common Factor ह ै

 अतः 5(x+1) = 3(x+1) इि िमीकरण में (x+1) का मान िनू्य 

ह,ै x+1 = 0.  

 x = -1  

 

 
  

स्विन्धत्र (अचर) पि समान तवतध  

 यसि सकिी एक घातीय िमीकरण (Linear Equation) के िोनों 

पिों में स्वतन्त्र पि (अचर पि) िमान हो, तो उि चर (Variable) का 

मान िनू्य (0) होता ह ै | (If the product of independent 

term is same, then variable is zero) आइये इिे एक 

उिाहरण के माध्यम िे िमझत ेहैं –  

 हमारे पाि एक िमीकरण ह ै- 3x + 4 = 5x + 4 

 यहााँ हमें x (चर पि) का मान (value) ज्ञात करना ह ै| 

 यहााँ हम िनू्यं िाम्यिमचु्चये ितू्र का प्रयोग कर के इि ेबड़ी ही िरलता िे 

हल कर िकत ेहैं | 

  ितू्र कहता ह ैसक िमचु्चय िमान होने पर िनू्य होता ह।ै अथाथत ्जब सकिी 

िमीकरण (Equation) में िमचु्चय एक िमान ह,ै तो उि िमचु्चय का 

मान िनू्य होता ह ै | (If the Samucchya is same then it 

is zero.) 

 3x + 4 = 5x + 4 इि िमीकरण के बाएाँ पि (3x + 4) में 3x 

चर पि ह ैव 4 अचर अथवा स्वतन्त्र पि ह ै| इिी प्रकार इि िमीकरण के 

िाएाँ पि (5x + 4) 5x चर पि ह ैव 4 अचर अथवा स्वतन्त्र पि ह ै| 

अतः इि िमीकरण के बाएाँ व िाएाँ पि में अचर अथवा स्वतन्त्र पि िमान 

ह ै|  

 इि अनपु्रयोग में यह बतलाया गया ह ैसक यसि सकिी एक घातीय िमीकरण 

के िोनों पिों में अचर पि िमान हो, तो चर का मान िनू्य होता ह ै| 

 3x + 4 = 5x + 4 इि िमीकरण के बाएाँ व िाएाँ पि में अचर अथवा 

स्वतन्त्र पि ‘4’ िमान ह ै| अतः 3x + 4 = 5x + 4 इि िमीकरण 

में x का मान िनू्य ह,ै x = 0. 

 

 
 

आइये इिे अब एक अन्य उिाहरण के माध्यम ि ेिमझते हैं –  

 हमारे पाि एक िमीकरण ह ै- (y + 3) + 2y + 5 +4 = 2(y + 

6)  

 यहााँ हमें y (चर पि) का मान (value) ज्ञात करना ह|ै 

 यहााँ हम िनू्यं िाम्यिमचु्चये ितू्र का प्रयोग कर के इिे बड़ी ही िरलता िे 

हल कर िकत ेहैं | 

  ितू्र कहता ह ैसक िमचु्चय िमान होने पर िनू्य होता ह।ै अथाथत ्जब सकिी 

िमीकरण (Equation) में िमचु्चय एक िमान ह,ै तो उि िमचु्चय का 

मान िनू्य होता ह ै | (If the Samucchya is same then it 

is zero.) 

 (y + 3) + 2y + 5 +4 = 2(y + 6) इि िमीकरण के बाएाँ पि 

(y + 3) + 2y + 5 + 4 में अचर अथवा स्वतन्त्र पि हैं – 3 + 5 

+ 4 = 12 | 

 अब इि िमीकरण के िाएाँ पि 2(y + 6) अचर अथवा स्वतन्त्र पि 

ििेत ेहैं | यहााँ 2 को y व 6 ि ेगणुा करें = 2 x y = 2y, 2 x 6 = 

12 
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  (y + 3) + 2y + 5 + 4 = 2(y + 6) इि िमीकरण के िाएाँ 

2(y + 6) पि में अचर अथवा स्वतन्त्र पि 12 ह ै|  

 इि अनपु्रयोग में यह बतलाया गया ह ैसक यसि सकिी एक घातीय िमीकरण 

के िोनों पिों में अचर पि िमान हो, तो चर का मान िनू्य होता ह ै| 

 (y + 3) + 2y + 5 +4 = 2(y + 6) इि िमीकरण के बाएाँ व 

िाएाँ पि में अचर अथवा स्वतन्त्र पि ‘12’ िमान ह ै | अतः (y + 3) 

+ 2y + 5 +4 = 2(y + 6) इि िमीकरण में y का मान िनू्य ह,ै 

y = 0. 

 

 
 

समान अंश (numerator) तवतध  

यसि सकिी िमीकरण (Equation) में िोनों सभन्नों (Fractions) के अिं 

(numerators) परस्पर िमान हों, तो उनके हरों (denominators) का 

योग िनू्य (0) रिन े पर चर रासि का मान प्राप्त होता ह ै | (If the 

numerators are same then sum of denominators is 

zero.) आइय ेइिे एक उिाहरण के माध्यम ि ेिमझते हैं – 

 हमारे पाि एक िमीकरण ह ै- 5/3x+2 + 5/ 2x+8 = 0 

 यहााँ हमें x (चर पि) का मान (value) ज्ञात करना ह ै| 

 यहााँ हम िनू्यं िाम्यिमचु्चये ितू्र का प्रयोग कर के इि ेबड़ी ही िरलता िे 

हल कर िकत ेहैं | 

  ितू्र कहता ह ैसक िमचु्चय िमान होने पर िनू्य होता ह।ै अथाथत ्जब सकिी 

िमीकरण (Equation) में िमचु्चय एक िमान ह,ै तो उि िमचु्चय का 

मान िनू्य होता ह ै | (If the Samucchya is same then it 

is zero.) 

 5/3x+2 + 5/ 2x+8 = 0 इि िमीकरण में िो सभन्न 

(Fractions) हैं – (i) 5/3x+2 (ii) 5/ 2x+8  

 िोनों सभन्नों में अिं 5 ह ैतथा हर 3x+2 व 2x+8 ह ै

 इि िमीकरण (Equation) में िोनों सभन्नों (Fractions) के अिं 

(numerators) ‘5’ परस्पर िमान हैं, अतः इनके हरों 

(denominators) का योग िनू्य (0) रिन ेपर चर रासि का मान 

प्राप्त होगा |  

 

 
 

 3x+2 + 2x+8 = 0 

  3x+2x + 2 + 8 = 0 

 5x + 10 = 0 

 5x = -10 

 x = -10/5 

 x = -2  

  5/3x+2 + 5/ 2x+8 = 0 इि िमीकरण िोनों सभन्नों 

(Fractions) के अिं (numerators) ‘5’ परस्पर िमान हैं, 

अतः इनके हरों (denominators) का योग िनू्य (0) रिन ेपर चर 

रासि (x) का मान प्राप्त हुआ, x = -2. 

 

आइये इिे अब एक अन्य उिाहरण के माध्यम ि ेिमझते हैं -  

 हमारे पाि एक िमीकरण ह ै- 1/ x+a + 1 / x+b = 0  

 यहााँ हमें x (चर पि) का मान (value) ज्ञात करना ह ै| 

 यहााँ हम िनू्यं िाम्यिमचु्चये ितू्र का प्रयोग कर के इिे बड़ी ही िरलता िे 

हल कर िकत ेहैं | 

 ितू्र कहता ह ैसक िमचु्चय िमान होने पर िनू्य होता ह।ै अथाथत ्जब सकिी 

िमीकरण (Equation) में िमचु्चय एक िमान ह,ै तो उि िमचु्चय का 

मान िनू्य होता ह ै | (If the Samucchya is same then it 

is zero.) 

 1/ x+a + 1 / x+b = 0 इि िमीकरण में िो सभन्न 

(Fractions) हैं – (i) 1/ x+a (ii) 1 / x+b 

 िोनों सभन्नों में अिं 1 ह ैतथा हर x+a व x+b ह ै
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 इि िमीकरण (Equation) में िोनों सभन्नों (Fractions) के अिं 

(numerators) ‘1’ परस्पर िमान हैं, अतः इनके हरों 

(denominators) का योग िनू्य (0) रिन ेपर चर रासि का मान 

प्राप्त होगा | 

 

 
 

 x+a + x+b = 0 

  x+x + a + b = 0 

 2x + a + b = 0 

 2x = -a - b 

 x = -a – b/2 अथवा x = -(a+b)/2  

 1/ x+a + 1 / x+b = 0 इि िमीकरण िोनों सभन्नों 

(Fractions) के अिं (numerators) ‘1’ परस्पर िमान हैं, 

अतः इनके हरों (denominators) का योग िनू्य (0) रिन ेपर चर 

रासि (x) का मान प्राप्त हुआ, x = -a – b/2 अथवा x = -

(a+b)/2 

 

अंश (numerator) िर्ा हर (Denominators) का योग समान 

हो  

यसि सकिी िमीकरण (Equation) के िोनों पिों के अिंों का योग तथा 

उिके हरों का योग परस्पर िमान हो, अथवा िोनों का योग एक सनसित अनपुात 

में हो तो सकिी भी योग को िनू्य के िमान रिन ेपर चर रासि का मान प्राप्त होता 

ह ै | (If the sum of numerators and sum of 

denominators is same, then both the sums are 

Zero.) आइये इिे एक उिाहरण के माध्यम ि ेिमझते हैं – 

 हमारे पाि एक िमीकरण ह ै- 2x+3/2x+5 = 2x+5/2x+3 

 यहााँ हमें x (चर पि) का मान (value) ज्ञात करना ह ै| 

 यहााँ हम िनू्यं िाम्यिमचु्चये ितू्र का प्रयोग कर के इिे बड़ी ही िरलता िे 

हल कर िकत ेहैं | 

 ितू्र कहता ह ैसक िमचु्चय िमान होने पर िनू्य होता ह।ै अथाथत ्जब सकिी 

िमीकरण (Equation) में िमचु्चय एक िमान ह,ै तो उि िमचु्चय का 

मान िनू्य होता ह ै | (If the Samucchya is same then it 

is zero.) 

 2x+3/2x+5 = 2x+5/2x+3 इि िमीकरण में िो सभन्न 

(Fractions) हैं – (i) 2x+3/2x+5 (ii) 2x+5/2x+3 

 िोनों सभन्नों में अिं 2x+3 व 2x+5 ह ैतथा हर 2x+5 व 2x+3 ह ै

 इि अनपु्रयोग में यह बतलाया गया ह ै सक यसि सकिी िमीकरण 

(Equation) के िोनों पिों के अिंों का योग तथा उिके हरों का योग 

परस्पर िमान हो अथवा िोनों का योग एक सनसित अनपुात में हो तो सकिी 

भी योग को िनू्य के िमान रिन ेपर चर रासि का मान प्राप्त होता ह ै|  

 इि िमीकरण (Equation) में िोनों सभन्नों (Fractions) के अिंों 

(numerators) का योग ह ै2x + 3 + 2x + 5 = 4x + 8 

 इि िमीकरण (Equation) में िोनों सभन्नों (Fractions) के हरों 

(denominators) का योग ह ै2x + 5 + 2x + 3 = 4x + 8 

 

 
 

 अतः इि िमीकरण (Equation) के िोनों सभन्नों (Fractions) के 

अिंों (numerators) व हरों (denominators) का योग परस्पर 

िमान ह ै4x+8 

 योग िमान होन ेके कारण योग को िनू्य के िमान रिने पर चर रासि का 

मान प्राप्त होता ह ै| 

 4x + 8 = 0 

 4x = -8  

 x = -8/4 
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 x = -2 

 2x+3/2x+5 = 2x+5/2x+3 इि िमीकरण के िोनों सभन्नों 

(Fractions) के अिं (numerators) व हर का योग परस्पर 

िमान ह,ै अतः िोनों में िे सकिी भी योग को िनू्य (0) के बराबर रिन े

पर चर रासि (x) का मान प्राप्त हुआ, x = -2. 

 

आइये इिे अब एक अन्य उिाहरण के माध्यम ि ेिमझते हैं - 

 हमारे पाि एक िमीकरण ह ै- 3x+4/6x+7 = x+1/2x+3 

 यहााँ हमें x (चर पि) का मान (value) ज्ञात करना ह ै| 

 यहााँ हम िनू्यं िाम्यिमचु्चये ितू्र का प्रयोग कर के इि ेबड़ी ही िरलता िे 

हल कर िकत ेहैं | 

 ितू्र कहता ह ैसक िमचु्चय िमान होने पर िनू्य होता ह।ै अथाथत ्जब सकिी 

िमीकरण (Equation) में िमचु्चय एक िमान ह,ै तो उि िमचु्चय का 

मान िनू्य होता ह ै | (If the Samucchya is same then it 

is zero.) 

 3x+4/6x+7 = x+1/2x+3 इि िमीकरण में िो सभन्न 

(Fractions) हैं – (i) 3x+4/6x+7 (ii) x+1/2x+3 

 िोनों सभन्नों में अिं 3x+4 व x+1 ह ैतथा हर 6x+7 व 2x+3 ह ै

 इि अनपु्रयोग में यह बतलाया गया ह ै सक यसि सकिी िमीकरण 

(Equation) के िोनों पिों के अिंों का योग तथा उिके हरों का योग 

परस्पर िमान हो अथवा िोनों का योग एक सनसित अनपुात में हो तो सकिी 

भी योग को िनू्य के िमान रिन ेपर चर रासि का मान प्राप्त होता ह ै|  

 इि िमीकरण (Equation) में िोनों सभन्नों (Fractions) के अिंों 

(numerators) का योग ह ै3x + 4 + x + 1 = 4x + 5 

 इि िमीकरण (Equation) में िोनों सभन्नों (Fractions) के हरों 

(denominators) का योग ह ै6x + 7 + 2x + 3 = 8x + 

10 अथवा 2(4x+5) 

 

 

 अतः इि िमीकरण (Equation) के िोनों सभन्नों (Fractions) के 

अिंों (numerators) व हरों (denominators) का योग 1/2 

अनपुात में ह ै| 

 योग सनसित अनपुात में होने के कारण योग को िनू्य के िमान रिन ेपर चर 

रासि का मान प्राप्त होता ह ै| 

 4x + 5 = 0 

 4x = -5  

 x = -5/4 

 3x+4/6x+7 = x+1/2x+3 इि िमीकरण के िोनों सभन्नों 

(Fractions) के अिं (numerators) व हर का योग एक सनसित 

अनपुात में ह,ै अतः िोनों में ि े सकिी भी योग को िनू्य (0) के बराबर 

रिन ेपर चर रासि (x) का मान प्राप्त हुआ, x = -5/4. 

 
 अंश (numerator) िर्ा हर (Denominators) का अन्धिर समान हो  

यसि सकिी िमीकरण (Equation) के एक पि के अिं व हर का अन्तर 

ििूरे पि के अिं व हर के अन्तर के िमान हो अथवा िोनों अन्तर एक सनसित 

अनपुात में हो तो सकिी भी अन्तर को िनू्य के िमान रिने पर चर रासि का मान 

प्राप्त होता ह ै | (If differences of numerator and 

denominator is same, then both the sums are Zero.) 

आइये इिे एक उिाहरण के माध्यम िे िमझत ेहैं – 

 हमारे पाि एक िमीकरण ह ै- 3x+4/2x+1 = x-8/2x-5 

 यहााँ हमें x (चर पि) का मान (value) ज्ञात करना ह ै| 

 यहााँ हम िनू्यं िाम्यिमचु्चये ितू्र का प्रयोग कर के इिे बड़ी ही िरलता िे 

हल कर िकत ेहैं | 

 ितू्र कहता ह ैसक िमचु्चय िमान होने पर िनू्य होता ह।ै अथाथत ्जब सकिी 

िमीकरण (Equation) में िमचु्चय एक िमान ह,ै तो उि िमचु्चय का 

मान िनू्य होता ह ै | (If the Samucchya is same then it 

is zero.) 

 3x+4/2x+1 = x-8/2x-5 इि िमीकरण में िो सभन्न 

(Fractions) हैं – (i) 3x+4/2x+1 (ii) x-8/2x-5 

 िोनों सभन्नों में अिं 3x+4 व x-8 ह ैतथा हर 2x+1 व 2x-5 ह ै

 इि अनपु्रयोग में यह बतलाया गया ह ै सक यसि सकिी िमीकरण 

(Equation) के एक पि के अिं व हर का अन्तर ििूरे पि के अिं व 

हर के अन्तर के िमान हो अथवा िोनों अन्तर एक सनसित अनपुात में हो 

तो सकिी भी अन्तर को िनू्य के िमान रिन ेपर चर रासि का मान प्राप्त 

होता ह ै| 

 इि िमीकरण (Equation) में बाएाँ पि के अिं व हर का अन्तर ह ै

3x +4 – (2x +1) = 3x + 4 -2x -1 = x + 3  

 इि िमीकरण (Equation) में िाएाँ पि के अिं व हर का अन्तर ह ैx 

- 8 – (2x -5) = x - 8 -2x + 5 =- x – 3 = -(x+3) 
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 यहााँ िोनों पिों का अन्तर िमान ह ैयहााँ (-) अथवा (+) िे कोई भेि नहीं 

होता अतः िोनों में िे सकिी भी एक अन्तर को िनू्य के बराबर मान लेना 

चासहए, सजिि ेचर रासि का मान प्राप्त हो िके |  

  x + 3 = 0 

 x = -3  

 3x+4/2x+1 = x-8/2x-5 इि िमीकरण के िोनों सभन्नों 

(Fractions) के अिं (numerators) व हर का अन्तर परस्पर 

िमान ह,ै अतः िोनों में िे सकिी भी अन्तर को िनू्य (0) के बराबर रिन े

पर चर रासि (x) का मान प्राप्त हुआ, x = -3. 

 

अंश (numerator) समान हो िर्ा बाएाँ व िाएाँ पक्ष के हरों 

(Denominators) का योग समान हो  

यसि सकिी िमीकरण (Equation) के प्रत्येक पि में िो पि हों और प्रत्येक 

पि का अिं परस्पर िमान हो तथा बाएाँ पि के हरों का योग िाएाँ पि के हरों के 

योग के िमान हो तो इि योग को िनू्य के बराबर रिन ेपर चर रासि का मान 

प्राप्त होता ह ै | (If differences of numerator and denominator is 

same, then both the sums are Zero.) आइये इिे एक उिाहरण के 

माध्यम ि ेिमझते हैं – 

 

 हमारे पाि एक िमीकरण ह ै - 1/x+7 + 1/ x+9 = 1/ x+6 + 

1/ x + 10 

 यहााँ हमें x (चर पि) का मान (value) ज्ञात करना ह ै| 

 यहााँ हम िनू्यं िाम्यिमचु्चये ितू्र का प्रयोग कर के इि ेबड़ी ही िरलता िे 

हल कर िकत ेहैं | 

 ितू्र कहता ह ैसक िमचु्चय िमान होने पर िनू्य होता ह।ै अथाथत ्जब सकिी 

िमीकरण (Equation) में िमचु्चय एक िमान ह,ै तो उि िमचु्चय का 

मान िनू्य होता ह ै | (If the Samucchya is same then it 

is zero.) 

 1/x+7 + 1/ x+9 = 1/ x+6 + 1/ x+10 इि िमीकरण में 

चार सभन्न (Fractions) हैं – (i) 1/x+7 (ii) 1/ x+9 (iii) 

1/ x+6 (iv) 1/ x+10  

 चारों सभन्नों में अिं ‘1’ ह ैतथा हर x+7 , x+9 , x+6 व x+10 ह ै

 इि अनपु्रयोग में यह बतलाया गया ह ै सक यसि सकिी िमीकरण 

(Equation) के प्रत्येक पि में िो पि हों और प्रत्येक पि का अिं 

परस्पर िमान हो तथा बाएाँ पि के हरों का योग िाएाँ पि के हरों के योग के 

िमान हो, तो इि योग को िनू्य के बराबर रिन ेपर चर रासि का मान प्राप्त 

होता ह ै| 

 इि िमीकरण (Equation) में प्रत्येक सभन्न का अिं ‘1’ ह ै 

 इि िमीकरण (Equation) में बाएाँ पि के हरों का योग ह ैx +7 + 

x+ 9 = 2x+16 

 इि िमीकरण (Equation) में िाएाँ पि के हरों का योग ह ैx +6 + 

x+ 10 = 2x+16 

 

 
 

 अतः बाएाँ पि के हरों का योग व िाएाँ पि के हरों का योग िमान ह ै

2x+16 

 इि िमीकरण (Equation) के प्रत्येक पि में िो पि हैं और प्रत्येक पि 

का अिं परस्पर िमान ह ैतथा बाएाँ पि के हरों का योग िाएाँ पि के हरों 

के योग के िमान ह,ै अतः इि योग को िनू्य के बराबर रिन ेपर चर रासि 

का मान प्राप्त होता ह ै| 

 2x+16 = 0 

 2x = -16 

 x = -16/2 

 x = -8 

 1/x+7 + 1/ x+9 = 1/ x+6 + 1/ x+10 इि िमीकरण के 

चारों सभन्नों (Fractions) के अिं (numerators) िमान हैं व 

िोनों पिों के हरों का योग भी िमान ह,ै अतः िोनों पिों में ि ेसकिी भी 

एक के हरों के योग को िनू्य (0) के बराबर रिने पर चर रासि (x) का 

मान प्राप्त हुआ, x = -8. 

 
इि िोि पत्र में हमने िवथप्रथम यह जाना सक बीजगसणत व िमीकरण 

कहत े सकिे हैं तत्पिात ्बीजगसणत के कुछ िमीकरणों को बड़े ही रोचक 
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तरीके ि ेहल करने की प्रसिया को िमझा । िनू्यं िाम्यिमचु्चये ितू्र के 

माध्यम िे बीजगसणत के कुछ िमीकरणों बड़ी ही िरलता व िीघ्रता िे 

हल सकया जा िकता ह ै।  
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